Interrogation math expert / 15 points

On prendra soin de détailler tous les calculs

Exercice 1 (3 points ) Mettre les nombres suivants sous forme algébrique :

R 5-9i 59§
)7 5491 T [5eo)(5-91) 106
5 _2-3i _ (2-3i)(8—6i) _ 16—12i—24i—18 _ —2-36i _ 1
) %7 Brer - (8+61)(8—61) 64+36 - T 100 750

9
175

3) z,= (1-3i)(—8+6i) = (1—6i—9)(—8+6i) = (—8—6i)(—8+6i) = 64+36 =100

Exercice 2 ( 8 points ) Equations

Résoudre dans C les équations suivantes en donnant la solution sous forme algébrique

1) —2z+43=12z+1-1 2) 1z+z—3=7—2z+51
—2z—iz = —3+1-i i(x+iy)+x—iy—3 = 7—x+iy+5i
(—2—i)z=—2-i x=3—y+i(x—y) = 7—x+i(y+5)
z=1 on identifie partie réelle et imaginaire
x—3—y=7—x
X—y=y+5
[2x—y=10
| x—2y=5
2(5+2y)—y=10
x=5+2y
{ny douz=5
X=5
+
3) z°—42z+8=0 4) ;_—222 pour z # 3
A = —16 <0 deux solutions complexes 3+z=2(3—2z)
7, = 4+241 = 2421 7, = 4_241 = 2-2i — 72’ +22-3=0
A= -8
—2-2V2i  —2+27i
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1+V21 z,= 1—-V21



Exercice 3 ( 4 points ) On considére 'équation (E) : z'+22°—2z—2=0
1) Donner une solution évidente de (E)

z = 1 est évident

2) Déterminer a et b tels que : z'+22°—z—2 = (Z°+az+b)(z +az+1)

4 3 2 3 2 2 2
z Vvaz' vz +vaz’+a" z'vaz+ bz +abz+b

24227’ +(1+a’+b)z +(a+ab) z+b

Par identification il vient :

2a=2 a=1
1+a2%+b =0 1+1°—2=0 vérifiée
a+ab=-1 1+1X(—2)=—1 vérifiée
b=-2 b=—2

3) Résoudre I'équation (E) dans C .
(E) : (2°+z-2)(Z"+2z+1) =0

2 42—2=0 2 +z+1=0
A =9> 0 deux sol dans R A =-3 <0 deux sol dans C
7 = 1 etz = _2 _1_71\/3 t = LI\/?)

1 2 2= 2 et z, 2



