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1) %zﬁ équation définie pour z # -1

z—i=4i(z+1)

z—1=41z+41
z(1—4i)=5i
51 5i(1+4i)  5i-20 _, —20+5i
Z=1="47 T 1_4. N = 7 # -1 donc S = { 7 }
(1—4i)(1+41)

z—2 z—21
) z+1 z+1

(z=2)(z+1)=(z—2i)(z+1)
4 z=22-2=7+iz—2iz+2
—z—2=—12z+2
(—14i)z=4
4  4(-1-1) —4—4i

= - = = = —2-2i
T (C1r) (-1 2 1

équation définie pour z # -1 et z # -1

VA

3) Tiz+1

3z ., . A . ) < g 1 .
+——7=3+1 équation définie pour 1z+1#0 et z—1#0 c'est a dire z#—~ =1

—z(z—i)+3z(iz+1)

Gzt -t

—Z’+iz+3i2° 43z
iz’ +z+z—i

3+1

(=1+31) 22+ z(3+i1)=(3+i)(i 22 +2z—1)
(=1+31) 2%+ z(3+i)=(3i—1) 2°+(6+2i) z—3i+1
z(3+1)—(6+2i)z=1-3i

z(=3-1)=1-3i

_1-3i
£T 31

z=...

7= 1
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. 1+1 :
(4=2i)z—7==2V3+1+i(1-V3)
1+ (T+1)(141)  1+42i-1 . , . .
1= = (=) (1+1) = > = 1 d'ou I'équation :

(4—21)z—i=2V3+1+i(1—V3)
(4—21)z=2V3+1+i(2—3)



_2V3+1+i(2-V3) V3+i

7= = =

4-21 " 2
_ V3 _ 1
a= 5 etb= 5
oy 2o (V3Hi)  34243i-1 | 242431 _ 1443i
) %= ] z 2
s _ 2y 14334 | MB3HiH3i-VE
Z Zo Xz, 3 3 7 1
3) Zé22(23)4 — i4 =1 et 23016 — (2(3))672 — i672 — (i2)336 — (_1)336 =1
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1) z+21z=1-1

La présence de z et z entraine le retour a la forme algébrique z=x+1y avec z=x—1y
x+iy+2i(x—iy)=1-i

x+iy+2ix+2y=1-1

x+2y+i(y+2x)=1-i

Deux complexes égaux ont méme partie réelle et imaginaire donc

x+2y=1 2x+4y=2 S _ 72— (—

y+2a=—1 < y+2x——1 par soustraction il vient (2x+4y)—(y+2x)=2—(—1)
ce qui donne 3y=3 douy=1
x+2y=1 devient donc x+2=1 cad x=-1

La solution de l'équation est donc z = -1+1

2) zz=22z+3
(X+iy)(x—iy)=2(x+iy)+3
x'+y’=2x+3+2iy

x+y’=2x+3 o x'—2x-3=0
0=2y y=0

on obtient donc

x’—2x—3=0 A = 4+12=16 >0 donc deux racines x,=-1 et x,=3 donc deux solutions a

I'équation : z=-1 et z=3

3) 2’ 4+zz=2
XH2ixy—y x4y =2
2x°+2ixy=2
X +ixy=1

1 x==1
0 y=0

L'équation a donc pour solution z=+1



4) z+1z=0
x—iy+i(x+iy)=0
x—1y+ix—y=0
x—y+i(x—y)=0

x—y=0
x—y=0

= X—y:() © x=y

L'équation admet donc pour solution tous les complexes de la forme z=x+ix = x(1+1i)

5) zz =1
(X—i-iy)(x—iy):l
X2+y2=1

Un lointain souvenir : les solutions sont les coordonnées de tous les points situés sur le cercle de centre

O(0;0) et de rayon 1
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1) iz—2z=—1
i(x+iy)—2(x—iy)=—i
1Ix—y—2x+21y=—1
—2x—y+i(x+2y)=—i
—2x—y=0 o —2x—y=0

x+2y=—1 2x+4y=-2
par addition il vient : —2x—y+2x+4y=0-2
3y==—2
2
Y=73

4 1
on a alors x=—1-2y=-1+3=3

: 1 2.
ce qui donne z=3—31i

2) (z+4i+2)(z+21)=0
produit de facteur nul donc z+41+2=0 ou z=-21
cest a dire z=—2—41 ou z=-21
z=—2+41 z=—21

z+1  2-1
z—2-21" 3
3(z+1)=(2-1)(z—2-2i
3z+31=22z—-4—41—1z+21-2
3(x+iy)+3i=2(x—iy)—6—2i—i(x—iy)

3)

3x+i(3y+3)=2x—6—y+i(—2y—2—x)



3x=2x—6—y o | Xty=—6

3y+3=—2y—2—x x+5y=-5
par soustraction il vient x+y —x—5y=—6+5
—4y=—1
1
y=3%
On a alors X=—6—y=—6—%=_725 on obtient donc z = —%—l—%
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1) z' est défini pour zz+1#0

(x+iy)(x—iy)+1#0
x+yl#E—1
or quel que soit x ety x +y°>0 donc impossible d'avoir x°+y’=—1 donc aucune valeur interdite et

z' est défini pour tout nombre complexe z

7’21 _Z°+2i
zz+1 zz+1

2)a) z' teel ® z'=2z " & o7 -2i=7'+2ie -2 =4ie (z—Z|[z+Zz|=4i

b) z—z=2iy et z+z=2x donc (z—Zz|(z+Zz|=41 devient 21y X2x=41 donc xy=1 cad y:%

_ . i
d'ou z=x+iy=x+-

2 . —2 .
3) z' imaginaire pur & z'=—z' Z_2_ ZH2 2l 3 247220 o
& P zz+1 zz+1

(x+iy)+(x—iy)=0 ® 2x°—2y’=0 & y’'=x © y=+x cestadire z=x+ix ou

Z=X—1X



