Interrogation Suite numérique Spécialité math premiére

Jeudi 3 mars 2022,

Exercice 1 :

Les suites (u,) , (v,) et (w,) sont définies pour tout entier naturel n par :

1 5
un:2n2+2n—1 , Vam— wo=—2 et Wan =75 Wats

2

1) Calculer les trois premiers termes de chacune de ces suites.

_0_ WO__Z
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u,=—1 2 R RO i)
u,=2+2-1=3 Vlz? W:lW'i'i:l_?)
u,=2Xx4+2%x2—-1=11 ; 2Tyt
. _2_4 1 5 33
27279 W=y Waty =g

2) a) Exprimer u,,, puis v,,, en fonction de n

u,=2(n+1+2(n+1)—1=2 n’+4n+2+20+2—1 = 2n’+6n+3

n+2)
Vn+2:( 3n+2)

b) Exprimer w,,, en fonction de w,

5 1

1 5
7Wntg

Wn+2:7 W11+1+7 - 2

3) Etudier le sens de variation de la suite (u,)

Etudions le signe de u,,,—u, = 2n°+6n+3—2n"—2n+1 = 4n+4

n

n—

Comme n est positif, 4n+4 est positif donc u,,,—u,>0 cad u,, >u, donc la suite est croissante
4) a) Etudier le signe de £ (x)=—2x"+2x+1
A = 4—4X(—2)x1=12 >0 donc deux racines

_—2=V12 _ 1+3 —2+J12 _ 1-43

A 2 M T 2

Le trindme est du signe de a sauf entre ses racines donc

X -0 X, X +oco
Singe du trindéme -0 + 0 -
b) Démontrer que pour tout entier n, v, ,—v, = w
3
Vn+1_Vn:(n-:+11)2_n_n2 = n2+2n:+}_3n2 = _2112:-+21n+1
3 3 3 3



¢) En déduire le sens de variation de la suite (v,)
Etudions le signe de v,,,—v, cad de —2n’+2n+1

+v3

sy . A L 1
d’aprés la question 4a), ce trindme est négatif pour n> 7 = 1,.. donc

pourtoutn=2, v, ,—v,<0

vV <V

n+1 n

(v,) est décroissante
d) A laide de votre calculatrice, conjecturer la limite de la suite (v,)

La suite semble tendre vers 0

5) a) On donne le programme python suivant

w=-2
for11in range (0 ;15):

-1,
w 2W

| b

print (w)

Compléter ce programme afin de calculer w;
b) A I'aide de votre calculatrice, calculer w,s. On donnera la valeur approchée au dix milliéme
w15 =4,99979
¢) Conjecturer la limite de la suite (w,)
La suite semble tendre vers 5
Exercice 2: On donne la suite (u,) définie par uy, =1et u,,,=u,—u.—1 pour tout entier n

1) Compléter le tableau suivant :

n 0 1 2 3 4
-1 -3 -13 -183

u

n

) est décroissante

n

2) Montrer que la suite (u
Etudions le signe de u,,,—u,=—u’.—1 comme un carré est positif, on a u’, positif donc

2 L . . L
—u,—1 est négatif d’ou u,,,<u, et la suite est décroissante



